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Aufgabe 7.1 [Prädikatenlogische Tableaux]
Bestimmen Sie mittels Tableaux, ob

a) die Formel @zDxDyppx, y, zq erfüllbar ist.
b) die Formel @x@y ppppx, yq ^ qpxqq Ñ Dyqpyqq eine Tautologie ist.

Aufgabe 7.2 [Entscheidbare Theorien]
Es sei T eine rekursiv entscheidbare Theorie. Zeigen Sie, dass es ein rekursiv aufzähl-

bares Axiomensystem gibt, das T erzeugt.

Aufgabe 7.3 [Das System F ]
Zeigen Sie:

a) @xrppx, yqs, y “ z $F @xrppx, zqs.

b) @xrppxq Ñ qpxqs, @xrppxqs $F qpfpaqq

Aufgabe 7.4 [Theorie der Gleichheit]
Betrachten Sie eine Signatur S, die nur Funktionssymbole umfasst. Die Theorie der

Gleichheit TΣE
ist durch das folgende Axiomensystem ΣE definiert:

@x.x “ x @x@y.x “ y Ñ y “ x @x@y@z.x “ y ^ y “ z Ñ x “ z

@x1 . . . @xn@y1 . . . @yn.
n

ľ

i“1
xi “ yi Ñ fpx1, . . . , xnq “ fpy1, . . . , ynq,

wobei f{n P S. Entwickeln Sie ein Verfahren, das für eine quantorenfreie und geschlossene
Formel A entscheidet, ob A P TΣE

gilt. Zum Beispiel sollte der Algorithmus folgende
Rückgaben liefern:

a “ b^ fpaq “ fpgpbqq Ñ fpbq “ fpgpaqq P TΣE

a “ b^ pfpaq “ fpbqq R TΣE
.
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